TEMA 1. NUMEROS REALES

1. NUMEROS REALES

Naturales N
S A ( )
Racionales Q Enteros Z .
(se pueden Enteros
expresar como ) g ositivos
Reales R . ( - p
eales cociente) Decimales .
(cada uno de exactoy
los puntos de \ Y, periddicos

la recta real) - - ~N
Irracionales, I

(no se pueden
\ J expresar como
cociente)

. J

Ejemplos: Clasifica los siguientes niumeros:
24 1

587;4; —3;0; m; < 7 V3;3,12; ¢

2. RADICALES

Se llama RAZ N-ESIMA Ya = b si b™ = a.
aes el radicando y n el indice
e Sia < 0, solo existen las raices de indice impar.

e Sia > 0, las raices de indice par tienen dos soluciones, una positiva y una

negativa.
Ejemplos:
a. V4=42 c. V8=2
b. vV—4 = No té solucié d. ¥-8=-2

2.1 FORMA EXPONENCIAL DE LOS RADICALES

m

1
% = an nﬂ'am =an

3 1
Ejemplo: /8 = /23 =25 = 22
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2.2 POTENCIA DE UN RADICAL
(ml’ = Vam?
3
Eiemplo: (v23) = v2°

2.3 RAIZ DE UN RADICAL

[

Eiemplos Expresa en forma exponencial:

i/\/x—:ifﬁzxé

Eiemplo: v V2 =

a.
[
b (35?) =5 =yi=y
¢ %?_lefs X2
1

alx _ (x\z2
d- \/;—(;)
e. 3;/@:326:22222:4

(\27)' = (V) = = 3=

Eiemplos: Expresa la potencia en forma de raiz:

Wb

_ 2 5
« ) =())=0¢)
2.4 PRODUCTO Y COCIENTE DE RADICALES

Para MULTIPLICAR Y DIVIDIR radical es necesario tener el mismo indice. Para conseguir
el mismo indice calculamos el minimo comun multiplo de los indices y reducimos a
igual indice.

Ejemplos:
a. V3-V2=143%.322=19/3%-22 =%/27- 4 = {108

b %"’E_%’?_%ﬁ_GZE_W
C¥Em VR VE NE

S1. Ejercicios: pdg. 28, ej. 45, 46, 49 abcd, 50; pdg.19, ej. 22 (pdg. 14, ej. 18, 19, 20).
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2.5 EXTRACCION DE FACTORES FUERA DE UNA RA{Z

Eiemplo: Sacamos del radical los factores que sean:

1/ 48a5h3 =

19 Factorizamos

=324 3. a5 - b3

22 Agrupamos haciendo grupos de tantos elementos como indica el indice

=323-2-3a% -a2-b3

32 Por cada grupo completo extraemos fuera un factor

— 2ab3/2- 3 -a2 = 2aby/6a2

2.6 SUMA Y RESTA DE RADICALES

Solo Podemos SUMAR y RESTAR radicales idénticos, con el mismo radicando y indice.
Para conseguir radicando idéntico tenemos que sacar todos los factores que podamos
fuera de la raiz.

Eiemplo 1: Calcula v32 + 24/18 — 3v/50 =

12 Factorizamos los radicandos

— 25 +2y/32.2-3/52.2

22 Sacamos fuera los factores que podamos

=22J2+2-3Y2-3-5V2
32 Multiplicamos los factores de fuera de las raices

= 432 + 6v/2 — 152

42 Sumamos/restamos los factores de fuera de las raices = —5v/2
Eiemplo 2: Calcula \/g— \/g + /50 = ﬁ%— IZ';;Z +v2.52 =
2 3 1 3 5 9 75 71
—ﬁﬁ—gﬁ+5ﬁ—§\/§—g\/§+ 5v2 = (E_E—Fﬁ)ﬁ_ﬁﬁ

S2. Ejercicios: pdg. 28, ej. 47, 52; pdg. 19, ej. 23.
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2.7 RACIONALIZACION

RACIONALITZAR es el proceso por el cual hace desaparece los radicales del
denominador.

CASO 1. RAICES CUADRADAS.

Multiplicamos el numerado y el denominador por la raiz del denominador.

Ejemplo: Racionaliza

2 2.3 23 23
V3 V3-v3 V32 3

CASO 2. OTRAS RAICES

Multiplicamos el numerador y el denominador por una raiz que complete el indice de
la raiz inicial.

Ejemplo: Racionaliza

3 3.7 37 3P
vz ViV Vi 7

CASO 3. SUMA Y RESTA DE RAICES

Multiplicamos el numerador y el denominador por el conjugado del denominador.

Ejemplo: Racionaliza

2 2(¥5-v3)  2(¥5-v3) _ 2(¥5-v3) 2(V5-v3)
V5+v3  (V5+V3)(V5-v3) (V5)' - (v3)° 5-3 2
—V5-+3

S3. Ejercicios: pdg. 19, ej. 25, 26; pdg. 28, ej. 53, 54.
2.8 OPERACIONES COMBINADAS
Ejemplos: Calcula

(43-v7) —2(5v3+1) = (4/3) = 2-4y3-v7 + (V7) - 10y3 -2 =
a. 16:3—-8V/3+7-10y3-2=61-18V3

1 N T V3—y2 V32 _ V37V _|_“’3 VZ_ V3T +
VEHV2Z VB2 (V3+V2)(V3—V2) T (V3-V2)(V3+V2)  3-2 !
3442
b o= V3-VZ+V3+V2=2V3
4
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S4. Ejercicios: pdg. 28, ej. 55, 57; (pdg. 19, ej. 27).

3. LOGARITMOS

Se llama LOGARITMO en base a de P, log, P, al exponente que se debe elevar la base
para obtener P.

log,P=x <a* =P
Logaritmo decimal: logP = log,,P

Logaritmo neperiano InP = In, P

Ejemplos:
a. logs125=x 5=125=5% x =3

b. Iogzizx Zx:$:%:2_6 x=—6

c. logs0,04 =x
5*=004=4-102=22.(2:-5)2=22.22.52=52 x=-2

d. log,81=4 x*=81=3* x=4

e. i’.ogx\/gzE x%:\EZS% x=25

2

S5. Ejercicios: pdg. 29, ej. 58, 59, 61.
3.1 PROPIEDADES DE LOS LOGARITMOS
1. log,a=1

2. log,1=0

3. loga(P-Q) =log,P+ log,Q
P

4. t'.Oga (5) = iogaP - t'-OQ'GLQ

5. log,P* = klog,P

6. log, VP = %IogaP
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Eiemplo 1: Calcula aplicando las propiedades de los logaritmos:

1
logs250 + Elog5100 — 2logs2

2500
4

= logs(250-10) — logs4 = logs2500 — logs4 = logs
= logs625 = log<5* = 4

Ejemplo 2. Expresa como un solo logaritmo:

1 1
2 + 3logsx — 3 logsy = 2-logs5+ 3logsx — E.’.og5y = logs5% + logsx® — Iog5\/§

25x3
= logs25 + logsx® — Eog5\/§ = logs25 - x3 — IogS\/; = logs \/;

S6. Ejercicios: pdg. 22, ej. 29; pdg. 29, ej. 60, 63, 64, 66; (pdg. 29, ej. 69)
2
Eiemplo 3. Sabiendo que log,A = 0,4y log,B = —0,6, calcula log, %.

8A2

5 = log,8A% — log, VB = log,8 + log,A? — log, VB

log,

=log,2° + 2 -log,A —%- log,B=3-log,2+2-04 —% - (—0,6)
=3+08+02=4
Ejemplo 4: Sabiendo que log5 = 0,699, calcula:
a. log25 =1og5?=2-log5=2-0,699 = 1,398
b. log50 =log5-10 = log5+ log10 = 0,699 + 1 = 1,699

log0,05 = log%o = log5 —1og100 = 0,699 — log10? = 0,699 — 2 -
c. log1l0=10,699 —2 =-1,301

S7. Ejercicios: pdg. 22, ej. 30; pdg. 29, ej. 62, 65, 67, 68, 70.
S8. Ficha Radicales

S9. Ficha Logaritmos
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