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Límites en un punto 

LÍMITES DE UNA FUNCIÓN A TROZOS 

1. Halla los siguientes límites de la función: 

𝑓(𝑥) = {
2𝑥 − 3      𝑠𝑖 𝑥 < 3
𝑥 − 2        𝑠𝑖 𝑥 ≥ 3

 

a. lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) b. lim
𝑥→3

𝑓(𝑥) 

 
𝑆𝑜𝑙. 𝑎) lim

𝑥→0
𝑓(𝑥) = −3; 𝑏) ∄ lim

𝑥→3
𝑓(𝑥) , lim

𝑥→3−
𝑓(𝑥) = 3, lim

𝑥→3+
𝑓(𝑥) = 1   

 
2. Halla los siguientes límites de la función: 

𝑓(𝑥) = {𝑥2 + 1      𝑠𝑖 𝑥 < 0
𝑥 + 1        𝑠𝑖 𝑥 ≥ 0

 

 

a. lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥) b. lim
𝑥→3

𝑓(𝑥) c. lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) 

 
𝑆𝑜𝑙. 𝑎) 5; 𝑏) 4; 𝑐) lim

𝑥→0
𝑓(𝑥) =  lim

𝑥→0−
𝑓(𝑥) = lim

𝑥→0+
𝑓(𝑥) = 1   

 

3. Halla los siguientes límites de la función: 

𝑓(𝑥) = {
𝑥2 − 2           𝑠𝑖 𝑥 < −1

3𝑥 − 1                    𝑠𝑖 − 1 ≤ 𝑥 < 4

4√𝑥 + 3     𝑠𝑖 𝑥 ≥ 4

 

 

a. lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥) b. lim
𝑥→4

𝑓(𝑥) 

 

c. lim
𝑥→9

𝑓(𝑥) 

 
𝑆𝑜𝑙. 𝑎) ∄ lim

𝑥→−1
𝑓(𝑥) , lim

𝑥→−1−
𝑓(𝑥) = −1, lim

𝑥→−1+
𝑓(𝑥) = −4   ; 𝑏) lim

𝑥→4
𝑓(𝑥) =  lim

𝑥→4−
𝑓(𝑥) = lim

𝑥→4+
𝑓(𝑥) = 11  ; 𝑐)15 

 

4. Halla los siguientes límites de la función: 

𝑓(𝑥) = {𝑥3 − 5𝑥 + 3      𝑠𝑖 𝑥 ≠ −2
7                          𝑠𝑖 𝑥 = −2

 

 

a. lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) b. lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥) c. lim
𝑥→3

𝑓(𝑥) 

 
𝑆𝑜𝑙. 𝑎) 3 ; 𝑏) lim

𝑥→−2
𝑓(𝑥) =  lim

𝑥→−2
𝑓(𝑥) = lim

𝑥→−2
𝑓(𝑥) = 5  ; 𝑐)15 

 

Nombre y apellidos:                                           Curso de matemáticas:                    

Fecha: 
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LÍMITES EN FUNCIONES RACIONALES 
𝑃(𝑥)

𝑄(𝑥)
 

1. Calcula los siguientes límites: 

a. lim
𝑥→5

𝑥2− 4𝑥−5

𝑥2−8𝑥+15
 

b. lim
𝑥→0

2𝑥3−5𝑥2

𝑥2
 

c. lim
𝑥→1

𝑒𝑥−𝑒

𝑥−1
 

d. lim
𝑥→−2

𝑥+2

𝑥2−4
 

e. lim
𝑥→1

𝑥2+4𝑥−5

𝑥3−2𝑥2+𝑥
 

f. lim
𝑥→0

ln(1+𝑥)

𝑥
 

g. lim
𝑥→0

𝑥2−2𝑥

𝑥3+𝑥2
 

h. lim
𝑥→−1

𝑥3+𝑥2

𝑥2+2𝑥+1
 

i. lim
𝑥→4

√𝑥−2

𝑥−4
 

j. lim
𝑥→0

(
2𝑥+1

1+𝑥
)

1

𝑥
 

𝑆𝑜𝑙. 𝑎) 3; 𝑏) − 5; 𝑐)𝑒 ;  𝑑) −
1

4
; 𝑒) lim

𝑥→1−
𝑓(𝑥) = −∞, lim

𝑥→1+
𝑓(𝑥) = +∞; 𝑓) 1;  𝑔) lim

𝑥→0−
𝑓(𝑥) = +∞, lim

𝑥→0+
𝑓(𝑥) = −∞; 

ℎ) lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥) = −∞, lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) = +∞ ; 𝑖) 
1

4
; 𝑗) 1 

 



  f  ( x ) =  {    2 x − 3             s i   x < 3   x − 2                 s i   x ≥ 3


  


     lim  x → 3 ⁡  f ( x )


  S o l .   a )      lim  x → 0 ⁡  f ( x ) = − 3 ; b )   ∄      lim  x → 3 ⁡  f  ( x ) ,      lim  x →  3 − ⁡  f  ( x ) = 3 ,      lim  x →  3 + ⁡  f  ( x ) = 1    


  f  ( x ) =  {      x 2 + 1             s i   x < 0   x + 1                 s i   x ≥ 0


     lim  x → − 2 ⁡  f ( x )


     lim  x → 3 ⁡  f  ( x )


     lim  x → 3 ⁡  f  ( x )


     lim  x → 0 ⁡  f  ( x )


  S o l .   a )   5 ; b )   4 ; c )    lim  x → 0 ⁡  f  ( x ) =      lim  x →  0 − ⁡  f  ( x ) =    lim  x →  0 + ⁡  f  ( x ) = 1    


  f  ( x ) =  {      x 2 − 2                       s i   x < − 1   3 x − 1                                         s i − 1 ≤ x < 4   4  x + 3           s i   x ≥ 4


     lim  x → − 1 ⁡  f ( x )


     lim  x → 4 ⁡  f  ( x )


     lim  x → 4 ⁡  f  ( x )


     lim  x → 9 ⁡  f  ( x )


  S o l .   a )   ∄      lim  x → − 1 ⁡  f  ( x ) ,      lim  x →   − 1 − ⁡  f  ( x ) = − 1 ,      lim  x →   − 1 + ⁡  f  ( x ) = − 4       ; b )      lim  x → 4 ⁡  f  ( x ) =      lim  x →  4 − ⁡  f  ( x ) =    lim  x →  4 + ⁡  f  ( x ) = 11     ; c ) 15


  f  ( x ) =  {      x 3 − 5 x + 3             s i   x ≠ − 2   7                                                     s i   x = − 2


  


     lim  x → − 2 ⁡  f  ( x )


     lim  x → − 2 ⁡  f  ( x )


     lim  x → 3 ⁡  f  ( x )


  S o l .   a )   3   ; b )      lim  x → − 2 ⁡  f  ( x ) =      lim  x → − 2 ⁡  f  ( x ) =    lim  x → − 2 ⁡  f  ( x ) = 5     ; c ) 15


    P ( x )  Q ( x )


     lim  x → 5 ⁡      x 2 −   4 x − 5    x 2 − 8 x + 15


     lim  x → 0 ⁡    2   x 3 − 5   x 2    x 2


     lim  x → 0 ⁡    2   x 3 − 5   x 2    x 2


     lim  x → 1 ⁡      e  x − e  x − 1


     lim  x → 1 ⁡      e  x − e  x − 1


     lim  x → − 2 ⁡    x + 2    x 2 − 4


     lim  x → − 2 ⁡    x + 2    x 2 − 4


     lim  x → 1 ⁡      x 2 + 4 x − 5    x 3 − 2   x 2 + x


     lim  x → 1 ⁡      x 2 + 4 x − 5    x 3 − 2   x 2 + x


     lim  x → 0 ⁡     ln ⁡  ( 1 + x )  x


     lim  x → 0 ⁡     ln ⁡  ( 1 + x )  x


     lim  x → 0 ⁡      x 2 − 2 x    x 3 +   x 2


     lim  x → 0 ⁡      x 2 − 2 x    x 3 +   x 2


     lim  x → − 1 ⁡      x 3 +   x 2    x 2 + 2 x + 1


     lim  x → − 1 ⁡      x 3 +   x 2    x 2 + 2 x + 1


     lim  x → 4 ⁡     x − 2  x − 4


     lim  x → 4 ⁡     x − 2  x − 4


     lim  x → 0 ⁡     (   2 x + 1  1 + x )   1  x


     lim  x → 0 ⁡     (   2 x + 1  1 + x )   1  x


  S o l .   a )   3 ; b ) − 5 ; c ) e   ;   d ) −  1 4 ; e )      lim  x →  1 − ⁡  f  ( x ) = − ∞ ,      lim  x →  1 + ⁡  f  ( x ) = + ∞ ; f )   1 ;   g )      lim  x →  0 − ⁡  f  ( x ) = + ∞ ,      lim  x →  0 + ⁡  f  ( x ) = − ∞ ;


  S o l .   a )   3 ; b ) − 5 ; c ) e   ;   d ) −  1 4 ; e )      lim  x →  1 − ⁡  f  ( x ) = − ∞ ,      lim  x →  1 + ⁡  f  ( x ) = + ∞ ; f )   1 ;   g )      lim  x →  0 − ⁡  f  ( x ) = + ∞ ,      lim  x →  0 + ⁡  f  ( x ) = − ∞ ;


  h )    lim  x →   − 1 − ⁡  f  ( x ) = − ∞ ,      lim  x → −  1 + ⁡  f  ( x ) = + ∞ ; i )    1 4 ; j )   1


  h )    lim  x →   − 1 − ⁡  f  ( x ) = − ∞ ,      lim  x → −  1 + ⁡  f  ( x ) = + ∞ ; i )    1 4 ; j )   1

